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LISTA 2 - RENTA

Renta — seria identycznych wptat lub wyptat, dokonywamymwo pewien staty, okéony
odcinek czasu, oprocentowanych dakana stop procentov. Wartags¢ wptat lub wyptat
nazywa st wielkoscia strumienia pieriznego lub ptatnécia, oznaczan PMT (Payment).

Renta ptatna z dotu /zwana zwyld/ (ordinary annuity) - ptatngci wysigpuja na koniec
kazdego odcinka czasu.
Renta ptatna z géry(annuity due)- ptatnaci wystepuja na pocatku kazdego odcinka czasu.

Wartos¢ przyszta renty FVA (Future Value of Annuity) /dla renty ptatnej z géry — FVAD/
- taka wielk@¢ kapitatu na kacu ostatniego odcinka czastg jest ona réwnowaa serii
ptatncci przy danym oprocentowaniu i danej liczbie okmeso

Warto$¢ obecna renty PVA Present Value of Annuity/dla renty ptatnej z gory PVAD/ -
taka wielk@¢ kapitatu w chwili t = 0,ze jest ona rownowaa serii ptatnéci przy danym
oprocentowaniu i danej liczbie okresow.

renta ptatna z dotu renta ptatna z gory
Fva= pyT 41" 1 FVAD = PMT(1+r—)_1(1+ r)
wartasé r r
przyszta lub lub
FVA = PMT * MWPR' FVAD = PMT * MWPR' * (1+r)
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wartosé pvA = pmMT— L+ PVAD = PMT— 10" (4 1 1)
r r
obecna lub lub
PVA=PMT * MWOR! PVAD =PMT * MWOR, * (1+r)

Renta wieczna- renta (zwykla) o platrsgiach, ktére i nigdy nie kacza, a wkc o
nieskaiczenie wielu ptatneciach. Ma@na oblicz¢ tylko jej wart@gé obecr, wartgci
przysziej nie da siokresli¢, gdyz renta zwykta nie posiada granicy dlaneo.

PMT
I:)Vrentywiecznej =
.
Rownowaga medzy sktadkami a wyptatami
FVA,, =PVA,,
poniewa
FVA,, = PMT* MWPR] oraz PVA,, = EMT* MWOR|

stad
PMT* MWPR' = EMT * MWOR",



ZADANIA

Zad. 1

Firma COMP zostata wyceniona na 200 000zt. d8laelom ziazono ofert wykupu firmy:
ptatnaici w rownych kwotach w agu 5 lat. Jaka powinna bywartas¢ raty (annuity), jéli
stopa procentowa wynosi 25%7?

Zad. 2
Inwestor poszukuje papieru wastiowego, ktory bdzie mu dawat 50zt rocznie przydanej
stopie zwrotu 10%. lle powinien — @ zaptaat za ten papier?

Zad. 3

Do banku wptacono 15 000zt. Po uptywie 4 lat zéazvptac& dodatkowo na kicu kazdego
kwartatu kwot 500zt. Jaki powstanie kapitat po 7 latach? BanBsige kapitalizag
kwartalry ztozona, r=12%

Zad. 4

Z konta, na ktérym zgromadzono kapitat w wysa@ol00 000zt pobierano na patku
kazdego miesica 800zt. Jaki d&zie stan konta po 5 latachsljg=24%, a kapitalizacja byta
ztozona miesiczna.

Zad. 5

Wasza cérka rozpocznie studia za 5 lat od.dZhcecie,zeby otrzymywata 1 500 zt na
pocatku kazdego roku jej studibw — przez 4 lata. Szacowangastewrotu w cigu
rozwazanego okresu wynosi 12%. lle powiscie wptact teraz (jednorazowo), aby
zabezpieczyfinansowo waszcorke? lle wptacé przez 5 lat w rownych ratach?

Zad. 6

Pracownik przez 8 lat poprzedaeych przejcie na emerytwr odkladat na fundusz
emerytalny na poaetku kazdego potrocza 600z, r=12%, kapitalizacji zboej potroczne.
Jaka maksymaln rent wieczysh wyptacora na kacu kazdego roku bdzie mégt pobierg
jesli w okresie wyptacania renty wieczystej funduszrafe 13% i kapitalizagj ztozona
roczr.

Zad. 7

Dzieki Twojej inwestycji w studia wisze spodziewaszesiepiej zarabid od 30 rokuzycia
do emerytury w wieku 65 lat oraz uzyskiévarzez 15 lat wysza emerytue (facznie 50 lat).
Srednio spodziewasz cszarabig lepiej o 50 zt miesicznie. Na rynku w tym diugim czasie
spodziewasz sistép zwrotu z inwestycji 0 podobnym ryzyku, 12%wvdfa zainwestowana
w studia wynosi 4 500 zt. lle wynosi waftoobecna netto NPV Twojej inwestyc;ji?



